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T y c h o n o ff 定理的一个新证法

沙 基 昌

提要 从紧性的充要条件为任一 网必 有 丛 点出 发 ,
本文 给 出 了 经典的

T y e h o n o f f 定理的一个新证法
。

T cy ho on ff 定理是一般拓扑学 中最重要的经典定理之一
。

该定理的证法颇多
,

常见

的
_

有
:

燕于紧性的充要条件为其子基中的每个复盖有有限子复盖的证明 ;
一

基于紧性的充

要条件为具有有限交性质的闭集族必有非空交的证明
。

还有利用紧性的充要条件为 由开

集组成的有限不足够的每个族是不足够的所作的证明
。

基于紧性的充要条件为任一网必有丛点
,

本文给出一个新的证法
。

记号 为方便起见
,

引进几个下面常用的记号
。

设 {之x
。 ,

瓦;
: 。 e 才荃是一族拓扑空间

,

对任意的 B 〔 刁
,

记相应的乘积空间

尤 {X
。 : a 〔 B } = 尤

二 ,

相应的乘积拓扑记为 盯
。 。

以后凡提及 X 。
中的拓扑均指乘积拓扑 U

,
.

对于 B 二 A
,

又记 X A = X
,

TT A = U
.

对任意的
a 任B c 且

,

由 X B 到它的
a 一
坐标 X

a

上的投影记作尸梦
,

郎 尸誉
:

X B
, X

。 ,

使对任意的 t 〔 X l , ,
尸含( t ) 二 t ( a)

.

设 S = {又
, n 〔 D }为 X 中任一 网

,

则对任意的 B c 过
,

记

奄S
,

J B
, 。 〔 D } = S 刀

.

对于 B 二 {司
『

,

又记 酬
“
} 一 S ( a)

.

本文中其它引用的符号均依 J
.

L
.
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引理 设 { ( X
。 ,

oI )
: a 〔 A }是一族拓扑空间

,
S 二 乏凡

, 。 〔 D }是 X 中的网
,

则集族
}

T = { t
:
t任 X 。 ,

B c A
,

且 t 是网 S 刀 的丛点 }

具有有限特性
。

证 对任意的 t任 X B, 是 B上的函
.

数
,

因而是一种特殊的关系
,

从而是一个集
。

证

明中用到点
￡ 是网 S 的丛点的充要条件是存在 S 的子网 T 收做于点

!
.
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